AIATONIEMA XTA MAOHMATIKA KATEYOYNXHX
I'  AYKEIOY

OETIKHX & TEXNOAOT'IKHX KATEYOYNXHX

©EMA 1°

A. a) Na Siarvmooere To O.B kal va amodwoere TN
YEDUETPIKNA TOL €pHNVEia.

3 popia
B) Na amobcei§ere 011222, =[z)|-|2,]

3 yopia
Y) Na amoéei§re 011: AV pia ocuvvdpTtnon f cival mapaywyioiun
OTO X, TOTE €ival KAl CLVEXNG OTO X,. TO AQVTIOTPOPO 10XVE;

ADOTE nopoéslyuo

$LLETAIXIC

® P ONT 2 I H P

B. N
n (A)

1
2
B) Av z,,Z, §vo piyasikoi apiBuoi pe z2+2,2=0 to1e 2,=2,=0-

y) O apiBpoc z=1+i pmopsi va civalr pila tng eficwong
z%-47+ 22 =0 pye 1eR-

a)Av z évag piyadikog apibuog pe Re(z) =z1oTe ReGJ:

&) Av n oovaptnon f eivar ovvexng oTo X, Kar n g Sev cival
OLVEXNG OTO X, TO0Te N ovvdapTnon f+g Sev eival cuvexng oTo
Xo-

e) Av pia ocovaptnon f dev eival ocuvexng oto X, 1OTE eV

OTTAPXEI TO )!i_)rpof(x)‘

() 'Ect®w dla ovvdapTtnon f oplioyévn oTto [a,B]. Av
f(a)-f(B)<0 kar vmapxe X e(a,fB) wote f(x,)=0 107e N f

gival ovvexng oTo X,

Yeatoa l amd 5



n) Av n f eivar ovvexig oto R pe f(1)=3 ka1 f(2)=4 1o1¢
vmapxel X €(1,2):f(x,)=7

©) Av n f gival cvovexng oto [a,B]=A kal yvnoiwg ¢Bivovoa
TOTE TO COVOAO TIH®V f(A)z[XILr[r?]_ f (X)’XIHQ f (X)}

1) Av pia ocovvaptnon f eival cuvexng kal un otabepn oTO
A=R* 101¢ 1O f(A) cival omwoénmoTe SidoTnua.

k)] Av n f eivar oovexng oto R pue )I(i_)rgf(x)=5 tote n C;

SIEQXETAl ATTO TO onueio A(2,5).

A) Av yia Tn ocouovapTtnon f 1oxVel ‘f(x)—f(y)‘s(x—y)2 yla k&a6eg

X,YeR 161¢ n f eival mapaywyioiuyn oto R,

u) Av n covaptnon f 6ev eivai oovaxr']g OTO X4, TOTE PTTOPEI
va givalr mapaywyioiyn oto X,

HETab:
2 e (2,1)
y O

EIVOI rropoycoylomr] O'TO X0 TOTE
f(X,4-
lim ( 0

h>0 h (XO) =1'(x,)

m) H oouvdaptnon f(x)=X\/§ Ue 1.0 TO [O,+oo) Sev eival

£X£I e

mapaywyioiun oto O.

15 popia
©OEMA 2°
oz +i
A. Av z,w 8vo piyasikoi apiBpoi pe |z|=1 ka1 w= —1 V@
amodeifete OTI:
Loo|w|=
i. ZWeR
1-zw
12 popia
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B. a) Av z=3+4i kai |w|=1pe zweC, va Bpeite TO W ©OTE TO
w+2z| va éxer ehaxiotn kair péyioTn Tipn.

8 popia
B) Av zeC pe [z-2-3i|=2 va Bpcite TRV eAaxioTn Tiun Tng
mapactaong I1=|z+1+i|.

5 popia

©EMA 39

A. a) Av uia ovvaprnon f egivar ovvexng oro [0,1] pe
-1<f(x)<1 yia kaBe xe[0,1] s&i§re 611 n ypapiki mapacraon

Tng f &x&1 éva TOLAAXIOTOV KOIVO oOnpeio He tTnVv £vO¢ia
y=2x-1.
8 uopia

B) ‘Eotw pia cvvaprtnon f covexng O'TO [0 2].

0)+5f( 1 +4f f

i Mysfsiel) Xtﬂl@om

B. Eo cogappno® f movixng gro T-2131 e X +d¥ (x
yia xe[-2,2].
i. Na BpeBobLV ol pileg Tng egicwong f(x)=0

ii. Acifte o1 n f SiaTnpei TO MPOONUO TNG OTO (-2,2)
iii.  Av f(l):-\/§ va BpeBei o TOTTOC TNG f
10 yoépia

OEMA 40°

A. a) Av n ovvaprnon f:R—>R c¢cival ovvexng He

xf(x)+2=F(x)+Jx’+3 yia kG8e xeR, va Bpedei o TOTMOG TNG f.
6 pyoépia

B) Aiverar n ovvaptnon f:R—>R peg f oovvexn orto 3 kai

f(3)=0.

Na egetdoete av n  ouvvaptnon  g(x)=[x-3-f(x) eivai

Tapaywyioiuyn oTto 3.
é yopia

YeMda 3 and 5



B. a) Av n cuvvaptnon f tcival mapaywyioiuyn oto 1 pe f(1)=2

f(x)-2x
kai f'(1) =4va €0¢i 10 lim———
( ) Pe =1 \[X+3-2
é popia
B) 'Eotw pia cvvaprtnon f mapaywyiocipyn oto 0 pe f’(O):1.
Av T(x+y)=1(x).(y) yia k&6e x,yeR kai f(x)#0 yia kdBe XeR, va
Seiete OT, n f eival Tapaywyioiun ot k4Be X, R e f’(xo):f(xo).
7 yopla

Kat...
OEMA 4°

A. a) Av n ovvaprtnon f:R—>R ¢cival oouvexng He&
xf(x)+2=f(x)+x*+3 yia kGBe xeR, va ppedei o TOTOG NG f.

Na e§eraocere av n f cival mapaywyipyn oto 1.
10 yoépia

HETAHXEHO -

e @ P dOvARTNFn IQ(X)%;&;)%I(BX)ZI):@ eival

B) B)
f(3)

Na ¢

Tapaywyioiuyn oT1o 3.
7 popia

B. Aiverain ovvapmon f:R >R papaywyioipn oro 1
pe F'Q=2 yia 1nv omoia 1oxder f(x+y)=f(X)+f(y)+2xXy?,
vyia kafe x,y R Na amoécifere 611 n f eival mapa-

yovyioiun ot kabe xo<R,
8 popia

TEAOX (kaAn emiTvyia)

Yeltoa 4 and 5



